B MINISTERUL EDUCATIEI SI CERCETARII

Concursul de matematica ,,Joan Aron”
clasa a VII-a - etapa judeteana
18 aprilie 2026
BAREM

Nota: Fiecare subiect se noteaza cu 7 puncte
Pentru fiecare solutie corecta, chiar daca este diferita de cea din barem, se acorda
punctajul corespunzator

Problema 1:

a) Sa se rezolve ecuatia:

x—2024 x—2020 x—2014 x—1916
+ + + ot = 55.
2 3 4 11

b) Se considera suma:

1 1 1
S, = + +oet ,n € N*.
o J3+2vi2  J5+2v23 2n+142/nnr 1)
Sa se arate ca 1 + S,(,4 este numar natural.
Solutie:
a) Ecuatia se scrie:
x-2024 x-2020 x-2014 x-1916
() (S22 () o (522 0) - m
1,1, 1 1 1011
=55—(1+2+3++10) & (x—2026) (5 +5+5+~+5)=55-"22 (Ip)
1,1, 1 1
(:(x—zozs)(5+§+z+---+z)=o & x = 2026 (1p)
b) \/Zn +1+2nn+ 1)=\/(\/n +1+Vn)2=vn+1++Vn,neN" (1p)
Deci, suma noastra devine:
S = —— 11 . .
TONVZHVT V3442 i+ 1++n
Prin rationalizarea fiecarui numitor, se obtine ca S,, = vn + 1 — 1, de unde (2p)
1+S,=Vvn+1.
De aici, 1 + Syqp4 = V2024 + 1 = V2025 = 45 € N. (1p)

Total Problema 1 7p



B MINISTERUL EDUCATIEI §I CERCETARII

¥ Strada Corneliu Coposu nr.26, Telefon: 0257-280008,Fax 0257-2147 16, |
web : www.isjarad.ro e-mail: inf_arad@isjarad.ro

Problema 2:

Fie triunghiul ascutitunghic ABC, M mijlocul laturii [BC], CD 1 AB, D € AB,
AM N CD = {P}si N € AM astfel incat M € (AN). Daca AM = CD si triunghiul PNC este
echilateral, aratati ci PD = MN.

Ion Neata
Solutie: A
D
P
B M C
N
Notam AP = 2x si PM = 2y (1p)
Cum m(£NPC) = m(£APD) = 60° avem m(£PAD) = 30°, deci PD = A{ =x (2p)
PN=PC=CD—-PD=AM—-PD = (2x+2y)—x=x+2y (2p)
MN = PN —PM = (x + 2y) — 2y = x = PD. (2p)

Problema 3:
Fie paralelogramul ABCD. Prelungim AD cu DF. Fie E punctul de intersectie a dreptelor
FB si DC. Stiind cd AD? = AC - DF, aratati ca (AE este bisectoarea 4CAF.
GM. Nr. 2/2025. E: 17130; Victor Felecan, Focsani
Solutie:
A D
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T.F.A.
DF || BC == ADEF ~ ACEB = 2£ =28 (2p)
CE  CB
. 2 . _ DF _ DF _ AD .DE _ DF _ AD RTDis.
Din AD“ = AC - DF s1 BC = AD avem — = — = — Atunci — = — = — — (5p)
g BC AD AC EC  BC AC
(AE este bisectoarea £CAF.
Problema 4:
Fie x, y si z numere rationale diferite de zero care verifica relatia:
1 1 1
—+—-—+-=xyz
Xy z
Aritati cd numirul A = \/(x2y? + 1)(y222 + 1)(z2x2 + 1) este rational.
Solutie:
i_}_i-}-i:xyz<:>x2y222=xy+yz+zx (2p)
_ x2y?z2472 D) xy+yz+zx +22 _ yx+2)+z(x+z) _ (z+x)(z+y)
xzyz t1= z2 = z2 - z2 - z2 @p)
Analog,
y2Z2+1=%;22X2+1=% (1p)
Asadar,
_ _ @) (Ety)  +y)(x+z)  (y+2)(y+x)
A= (G F DO T DG +1) = [Zem, ae 0ea
2 2 2
= \/ 4yl yra)fzin)® _ |ty )(y+z)(z+x)| care este numar rational. (2p)
(xyz)? xyz K



