§ MINISTERUL EDUCATIEI $1 CERCETARII

" Strada Corneliu Coposu nr.26, Telefon: 0257-280008,Fax 0257-214746
web : www.isjarad.ro e-mail: inf_arad@isjarad.ro

Concursul interjudetean de matematica ,,Joan Aron”

clasa a VIII-a - etapa judeteana
18 aprilie 2026
BAREM

Nota: Fiecare subiect se noteaza cu 7 puncte
Pentru fiecare solutie corecta, chiar daca este diferita de cea din barem, se acorda
punctajul corespunzator

1. a. Rezolvati ecuatia: x ’(3 - 2\/5)2 — /52 —30v3 = 2x ’(1 - \/§)2,x ENR.

2
b. Calculati media aritmetics si geometricd a numerelor a= (12026 — v2025)" si

b= (12026 + \/2025)2. Adriana Crucean, Arad

Solutie

a. x-|3—2\/§|—(3\/§—5)=2x|1—\/§|

x (23 —3) —3v/3 + 5=2xV3 - 2x (1p)

2vV/3 x-3x+2x — 2xv/3 =33 -5

x-(=1)=3v3-5 (1p)

x=5-3V3 (1p)
b. a=2026 —2-v2026 - v/2025 +2025 = 4051 2- /2026 - /2025 (1p)

b= 2026 + 2- V2026 - V2025 +2025 = 4051+ 2- V2026 - /2025 (1p)

ma =“T+” = “;’51 = 4051 (1p)

me=Vab = \/|\/2026 —/2025||v2026 + V2025| = V2026 — 2025 = 1 (1p)



INSPECTORATUL SCOLAR JUDETEAN ARAD

B MINISTERUL EDUCATIEI $I CERCETARII

web : www.isjarad.ro e-mail: inf_arad@isjarad.ro

2. Calculati suma tuturor numerelor intregi impare din intervalul : (\/1111, \/14641).

Solutie

a) V1111 < V1156 = 34 (0,5p)
V14641 = 121 (0,5p)
Numerele din interval sunt : 35,37,39,41,... 119. (1p)
Suma lor este : 35+37+...+119 = 3311 (1p)

b) Determinati perechile (x,y) de numere naturale pentru care este adevarata egalitatea

2x 42y -y’ =J4x’ +4)> +4x -4y +1

Lucian Dragomir, Otelu Rosu

2
Considerdm expresia E(x,y)= 4 +4y° +4x -4y +1= (2y - 1) +4x7 +4x

2
Deoarece y e N ,avem 2y-1=0 siastfel (Zy—l) =1, (0,5p)
2
Prin urmare E(x,y)21+4x+4x2=(2x+l) (D (0,5p)
2
Membrul stang se scrie 2x+2y—y2=2x+1—(y—1) =2x+1 (2) (0,5p)

Din (1) si (2) deduce ca egalitatea din enunt se obtine daca si numai daca

2 _ 2 2
2x+2y -y =2x+1=[(2y-1) +4x*+4x

(0,5p)

2 2
Deunde 2y-y =1 @(y—l) =0 y=1 (0,5p)
2x+1= 1+4x+4x2=‘2x+1‘ (0,50)

adevarat pentru orice x numar natural. Asadar, perechile de numere naturale cerute sunt:

(e3)=(x)

cu X numir natural (1p)
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3. Pe planul patratului ABCD se construieste perpendiculara AM, astfel incat AC=MO, O fiind centrul
patratului si se noteaza cu E si F mijloacele segmentelor MB si MD. Aratati ca (AEF)_L(CEF).

Solutie:
MA_L(ABCD) si AD,AB—(ABCD) = MA_L AD, MALAB. (1p)
cc
AD=AB, MA latura comuna = A MAD = AMAB = MD=MB = DF=FM=BE=EM. (1p)
CD=CB \,,,
DF = BE ;= ACDF = ACBE =CF= CE = A CEF isoscel (1p)
CBE = CDF
AD = AB ),
AF = AE = AADF = AABFE = AE= AF = A AEF isoscel . (1p)
ADF = ABE

Fie MO N EF= {G}, G este mijlocul lui EF.
Cum A CEF este isoscel iar AG este mediana = AG este inaltime, AG _LEF, AG —( AEF) (1p)
Cum A AEF este isoscel iar CG este mediana = CG este inaltime, CG LEF, CGc ( CEF) (1p)

———

(AEF)(CEF) = EF = ((AEF), (CEF)) = (AG,GC) = AGC.

GO=MTO = A—ZC, GO este mediana corespunzatoare lui AC => AGC=90° =>( AEF)_L(CEF). (1p)
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. . ~ A . a
4. Fie a,b,c numere rationale nenule astfel incat a+b=#0, b+c#0, c+a#0 si P +

b c o . v
— + — = 1. Aratatica
c+a a+b '

a(2a+7) n b(2b+7) ., c(2c+7)

valoarea expresiei P + , este numar natural prim.

ct+a a+

lon Neata, Slatina, Olt

Solutie

+

+ +

a(2a+7) , b(2b+7) | c(2c+7) _2a%+7a | 2b%+7b 2c2+7c_2(a2 b? c2)+ (a n b c )_

b+c c+a a+b b+c c+a a+b

( a
b+c c+a a+b

b+c c+a a+b b+c c+a a+b

2 b2 C2

)+7. (1p)

a_2 n i n i tathtc= a?+ab+ac n b2+bc+ba n c2+ac+bc _ a(a+b+c) +b(a+b+c) n c(a+b+c) _
b+c c+a a+b b+c c+a a+b b+c c+a a+b
(a+b+c)(i+i+L)—a+b+c (3p)

b+c c+a a+b) P
a? b2 c?
—+—+—+a+b+c=a+b+c (1p)
b+c c+a a+b
a? b? c?
brcera Tarn 0 (1p)
a(2a+7) + B(2b+7) + c2etn) | 7, care este numar natural prim. (1p)

b+c c+a a+b



