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Concursul interjudetean de matematica ,,Joan Aron”
clasa a VI-a - etapa interjudeteana
Arad - 9 mai 2026
BAREM

Nota: Fiecare subiect se noteaza cu 7 puncte
Pentru fiecare solutie corecta, chiar daca este diferita de cea din barem, se acorda
punctajul corespunzator

342 1542 3542 39942
+ + +o.+

1. Aratati cd suma S = este numar natural.

15 35 399
Gheorghe lacob, Pascani
Solutie:
S — 300+42 + 1500+42 + 3500+42 T+t 39900+42 — 2 p
3 15 35 399
=100+100+ -+ 100+ 21 (Z+ S+ =4+ ) = 2p
1-3 35 57 19-21
de 10 ori
=1000+21- (F=3+3-ZHs—2++——=)=1000+21 (- =) = 2p
1 3 3 5 5 7 19 21 1 21
= 1000 + 21 - = 1020 € N. 1p

2. Daca ABCD este patrat cu E € (AD), P € (CD), ECNBP = {F}, astfel incat PD =4 cm,

Ay =6078 cm? si A4, =2026 cm?, atunci aflati lungimea laturii patratului 4BCD .

(formula de calcul pentru aria triunghiului este 4, = % , unde | este lungimea laturii

triunghiului, iar h este lungimea naltimii corespunzatoare laturii)

Neculai Stanciu, Buzau (adaptare)
Solutie:
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Notam cu [ latura patratului $i A xgpc = k.

__ BC-d(E,BC) _ 12

AVem Cé CAABEC - CAABEF + CAABFC - 6078 + k §1 CAABEC - 5 - ;, deCI
12
== 6078 + k. 2p
Anppc = Apprc + Aaprc = 2026 + k $1 Apppc = BCZ.CP = @, deci
2 = 2026 + k. 2p

12 -4

Din relatiile de mai sus avem 5 = (6078 + k) — (2026 + k) echivalent cu

5 =

2l = 4052, deunde | = 2026 cm. 3p

3. Fie numerele intregi a, b, ¢ si numarul
E= ‘a—be—c‘+‘b—c‘-‘c—a‘+‘c—a‘-‘a—b‘+‘(a—b)(b—c)+(b—c)(c—a)+(c—a)(a—b)‘
Aratati cd numarul 2-E este patrat perfect.

Dan Nedeianu, G.M. nr. 3/2025
Solutie:

Notdim a-b=x,b-c=y,c-a=z,iar x+y+z=0. Ip
Expresia devine: E = ‘xy‘ + ‘yz‘ + ‘zx‘ + ‘xy +yz+zx

Deoarece x+y+z=0 rezultd ca doud dintre numerele x, y, z au acelasi semn,
iar cel de al treilea are semn contrar. Ip

Putem presupune cd x=0, y=0 si z=<0,deunde c<b=a Ip

Atunci ‘xy‘ =Xy, yz‘ =-yz si ‘Zx‘ =—zx lp
Maimult, x<-z si ys=-z,astfelca xy+yz+zx=xy-z"<0

De unde rezulta ca ‘xy +yz+ ZX‘ =-Xy—yz—2zX Ip

Prin inlocuire se obtine

2

E=(xy—yz—zx)+(—xy—yz—zx)=—2(yz+zx)=—22(y+x)=22

lar 2E=4z" = (22)2 care este pitrat perfect 1p
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4. Fiecare dintre numerele x , x,, ..., x  este egal cu plus sau cu minus unu.
Sestiecd x ~x,+x,"x,+.+x x +x -x =0
> n-1 n n 1
Sa se demonstreze ca n se divide 1a 4 .
A. M. Leontovici, Revista KVANT
Solutie:

Intrucat in suma x; - x, + X, - X3 + *+ + X,_1 * X, + X, + X; sunt exact n termeni,
n este par (numarul termenilor egali cu +1 trebuie sa fie egal cu numarul termenilor
egali cu —1). 2p

Rémane sd demonstram ca numarul de (—1) este par.

Pentru aceasta, inmultim toti acesti termeni

(xl-xz)-(xz'xg)-(x3-x4)-...-(xn-x1)=x12-x22- .xn2:1 2p

n

. ) n ) z R S/
Numarul termenilor (- 1) este > deci (—1)2 =1, ceea ce inseamna ca ) este par,

Deci n este divide cu 4. 3p
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