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Concursul interjudetean de matematica ,,Joan Aron”
clasa a V-a - etapa judeteana
18 aprilie 2026
BAREM

Nota: Fiecare subiect se noteaza cu 7 puncte
Pentru fiecare solutie corecta, chiar daca este diferita de cea din barem, se acorda
punctajul corespunzator

1. a) Sa se arate ca numarul 2026-(L 1 1

+ + +...+ este patrat perfect.
1-2 2-3 34 2025-2026

b) Sa se demonstreze ca pentru orice numar » € N*, numarul 10" +11 este divizibil cu 3.

Solutie

52026 o Lo by o 1)
1223 3.4 720252026

=2026- 1—l+l—l+...+L—L =
1 2 2 3 2025 2026

(2p)

=2026- % =2025=45
(2p)
b) Suma cifrelor numarului 10" +11 este 3, (2p)
deci numarul este divizibil cu 3 (1p)

2. a) Sa se determine numerele naturale ab, stiind ca numarul 4 =ab+ba-4- (a + b) este

patrat perfect.
b) Se considera tabloul: 1
2 4
5 7 9
10 12 14 16

17 19 21 23 25

Aflati primul numaér de pe randul 2025 si ultimul numar de pe randul 2026
Neculai Stanciu, Buzau
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Solutie:
a) A=11{a+b)-4-(a+b)= (1p)
=7(a+b) (1p)
dar A este patrat perfect si a, b cifre (1p)
=a+b=7
—abE {16,25,34,43,52,61} (1p)

b) Observam ca randul 1 are 1 numar, randul 2 are doua numere, etc

- A . - A 2
deci randul n are n numere, ultimul numar de pe randul n este n

2
Primul numar de pe randul n este (n - 1) +1 (1p)
Primul numir de pe randul 2025 este  2024” +1=4096577 (1p)
Ultimul numair de pe randul 2026 este  2026” = 4104676 (1p)

3. La un concurs de culturd generala, Ana s-a plasat pe primul loc, iar Bogdan pe locul al
doilea. Concursul a constat dintr-un set de intrebari, pentru fiecare rdspuns corect s-au acordat
5 puncte, iar pentru fiecare raspuns gresit s-au scdzut doud puncte. Regulamentul nu permitea
intrebdri fara raspuns si nu se acordau puncte din oficiu. Ana a raspuns corect la 19 Intrebari
iar Bogdan a obtinut 84 de puncte. Aflati cate raspunsuri corecte a dat Bogdan si cate puncte a
obtinut Ana.

Liliana Niculescu, Targu Mures, GM 2/2025, E: 17147
Solutie:

Notam cu x numarul raspunsurilor corecte si y numarul raspunsurilor gresite date de Bogdan.

Deci 5x-2y=84. (1p)
Bogdan a gresit cel putin un raspuns, pentru ca altfel ar fi fost pe primul loc, (1p)
deci y=z1 =5x=84+2y=86 (1p)

si deoarece 5x este divizibil cu 5 deducem ca 5x =90

de unde x =18. (1p)
Dar Bogdan a dat mai putine rasunsuri corecte decat Ana, deci x < 19. (1p)
Deci x =19 si y =3, adica Bogdan a dat 18 raspunsuri corecte si au fost 21 intrebari. (1p)

Ana a gresit 21 — 19 = 2 raspunsuri, deci a obtinut 91 de puncte. (1p)
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4. Maria coloreaza fiecare dintre numerele de la 1 1a 2021. Ea coloreaza primele doud numere (1
si 2) cu rosu, urmatoarele doua (3 si 4) cu galben, urmatoarele doua (5 si 6) le coloreaza cu
albastru, dupa care urmeaza doud numere cu rosu, doud numere cu galben, doua cu albastru si
asa mai departe. La sfarsit Maria aduna toate numerele albastre si apoi scade din acest rezultat
suma numerelor rosii.

Care este diferenta obtinutd de Maria?
Olimpiada Olanda (enunt adaptat)

Solutie:
Grupam primele 2016 numere in 336 grupe de cate 6 numere consecutive. (1p)

In fiecare grupa vom avea numerele rosii n si n + 1, urmate de numerele galbene n + 2 sin + 3,
si de numerele albastre n + 4 sin + 5. (1p)

In fiecare grupd, suma numerelor albastre este 2n + 9, cu 8 mai mare decat suma numerelor rosii
care este 2n + 1. (1p)

In total pe ansamblul celor 336 de grupe, suma numerelor albastre este cu 8 x 336 =2688 mai
mare decat suma numerelor rosii. (1p)

Ne utdm la ultimele 5 numere: 2017 si 2018 sunt rosii, 2019 si 2020 sunt galbene, iar 2021 este
albastru. (Ip)

Printre aceste numere, suma numerelor rosii este cu 2017 + 2018 — 2021 = 2014 mai mare decat
suma numerelor albastre, (1p)

astfel ca in total, suma numerelor albastre este cu 2688 — 2014 = 674 mai mare decat suma
numerelor albastre. (1p)



